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Zadáno: 28. 2. 2024, Vyřešit do: 4. 3. 2024

1. Ukažte, že pro lichý počet kandidát̊u je Plurality zároveň rezolutńı, ano-
nymńı, neutrálńı a monotónńı. Jinými slovy, dokažte na přednášce vyne-
chanou implikaci z d̊ukazu Mayovy věty. (2 body)

2. Dokažte, že pro dva kandidáty je Plurality jediné volebńı pravidlo, které
je zároveň anonymńı, neutrálńı a positively responsive. (4 body)

3. Rozhodněte, zda je pravidlo OddRule anonymńı, neutrálńı, rezolutńı, jed-
nomyslné, non-imposed a positively responsive. (3 body)

4. Dokažte, že jestliže je volebńı pravidlo monotónńı a non-imposed, pak je
také jednomyslné. (1 bod)

5. Dokažte, že jestliže je volebńı pravidlo Pareto efektivńı, pak je nutně jed-
nomyslné. (1 bod)

6. Dokažte, že jestliže je volebńı pravidlo jednomyslné, pak je nutně také
non-imposed. (1 bod)

Definice 1. Necht’ E = (C, V,P) je instance voleb s |C| = 2. Volebńı pravidlo f
nazveme positively responsive, pokud pro každého kandidáta c ∈ C plat́ı, že
jesltǐze c ∈ f(E), pak f((C, V,P ′)) = {x}, kde P ′ je profil takový, že

|{v ∈ V | x ≻P′

v y}| > |{v ∈ V | x ≻P
v y}|.

Intuitivně, vlastnost ř́ıká, že pokud je nějaký kandidát x mezi v́ıtězi, pak v každém
profilu takovém, že x se posune v uspořádáńı nějakých volič̊u dopředu, stane se x
jediným v́ıtězem.

Definice 2. Necht’ V je množina volič̊u a C je množina kandidát̊u velikosti 2.
Volebńı pravidlo f nazveme non-imposed, pokud pro každého kandidáta c ∈ C
existuje alespoň jeden profil preferenćı P takový, že f((V,C,P)) = {c}. Pokud
tuto vlastnost pravidlo nemá, nazveme ho imposed.

Definice 3. Necht’ E = (C, V,P) je instance voleb taková, že každý volič v ∈ V
má na prvńım mı́stě uspořádáńı ≻v stejnou alternativu x ∈ C. Volebńı pravidlo
nazveme jednomyslné, pokud f(E) = {x}.

Definice 4. Necht’ E = (C = {x, y}, V,P) je instance voleb. Volebńı pravidlo
OddRule je definováno jako

OddRule(E) =

{
{x} pokud je |{v ∈ V | x ≻v y}| lichá,
{y} jinak.


